
   Тема: Многогранники. Пирамида                               ЕГЭ Профиль 

Задание 14 
 
 
 
 
 

Объем пирамиды из призмы  
 

 

 

▪ Примеры 
 

№1. Все ребра правильной треугольной призмы 
1 1 1ABCABC  равны 6. Точки ,  M N  и K − середины 

ребер 
1 1 1,   AA AC  и 

1BB  соответственно. 

а) Докажите, что сечение призмы плоскостью MNK  является равнобедренной трапецией. 

б) Найдите объем пирамиды 
1AMNPK , где MNPK − это сечение призмы 

1 1 1ABCABC  

плоскостью MNK .                                     

 
№2. 

 

В правильной треугольной призме 
1 1 1ABCABC  отмечены точки M  и N  на серединах ребер 

1 1AC  

и BC  соответственно. 

а) Докажите, что плоскость 
1ABM  делит отрезок 

1AN  в отношении 2:3, считая от вершины 
1A . 

б) Найдите объем пирамиды 
1AMNB , если сторона основания призмы равна 6, а боковое ребро 

равно 4.                                 

 
№3. 

 

В правильной треугольной призме 
1 1 1ABCABC  сторона AB  основания равна 32, а боковое ребро 

1AA  равно 4 3 .  На ребрах AB  и 
1 1BC  отмечены точки K  и L  соответственно, причем 

2AK = , 
1 28B L = . Точка M  - середина ребра 

1 1AC . Плоскость   параллельна прямой AC  и 

содержит точки K  и L . 

а) Докажите, что прямая BM  перпендикулярна плоскости  . 

б) Найдите объем пирамиды, вершиной которой является точка M , а основанием – сечение данной 
призмы плоскостью  . 

 
№4. 

 

В правильной четырехугольной призме 1 1 1ABCDABC D  сторона AB  основания равна 5, а 

боковое ребро 
1AA  равно 5 .  На ребрах BC  и 

1 1C D  отмечены точки K  и L  соответственно, 

причем 2CK = , а 1 1C L = . Плоскость   параллельна прямой BD  и содержит точки K  и L . 

а) Докажите, что прямая 1AC  перпендикулярна плоскости  . 

б) Найдите объем пирамиды, вершина которой - точка 
1A , а основание – сечение данной призмы 

плоскостью  . 

 
№5. 

 

В правильной шестиугольной призме 1 1 1 1 1 1ABCDEFABC DE F  сторона основания AB  равна 4, а 

боковое ребро 1AA  равно 5 3 . На ребре 1DD  отмечена точка M  так, что 1 3 2: :DM MD = . 

Плоскость   параллельна прямой 1 1AF  и проходит через точки M  и E . 

а) Докажите, что сечение призмы 1 1 1 1 1 1ABCDEFABC DE F  плоскостью  - равнобедренная 

трапеция. 

б) Найдите объем пирамиды, вершиной которой является точка F , а основанием – сечение 

призмы 1 1 1 1 1 1ABCDEFABC DE F  плоскостью  . 

 
 
 



2 

 

         

№6. В правильной восьмиугольной призме 
1 1 1 1 1 1 1 1ABCDEFGHABC DE FGH  сторона основания AB  

равна 3 2 , а боковое ребро 
1AA  равно 6. На ребре 

1CC  отмечена точка M  так, что 

1 1 2: :CM MC = . Плоскость   параллельна прямой 
1 1H E  и проходит через точки M  и A . 

а) Докажите, что сечение призмы 
1 1 1 1 1 1 1 1ABCDEFGHABC DE FGH  плоскостью  - равнобедренная 

трапеция. 

б) Найдите объем пирамиды, вершиной которой является точка 
1F , а основанием – сечение 

призмы 
1 1 1 1 1 1 1 1ABCDEFGHABC DE FGH  плоскостью  . 

 
№7. 

 

В прямой пятиугольной призме 
1 1 1 1 1ABCDEABC DE  высота 

1AA  равна 2 3 , треугольник BCD−

правильный, со стороной 6, а четырехугольник ABDE−равнобедренная трапеция со сторонами 

2  6,AB DE BD= = =  и 4AE= . 

а) Докажите, что плоскости 
1 1CAE  и 

1AED  перпендикулярны. 

б) Найдите объем многогранника 
1 1CAED B . 

 
№8. 

 

Ребро куба 
1 1 1 1ABCDABC D  равно 6. Точки ,  K L  и M −  центры граней 

1 1,   ABCD AADD  и 

1 1CC DD  соответственно. 

а) Докажите, что 
1B KLM −  правильная пирамида. 

б) Найдите объем пирамиды 
1B KLM . 

 
№9. 

 

В прямой треугольной призме 
1 1 1ABCABC  в основании лежит равнобедренный прямоугольный 

треугольник с прямым углом B  и с катетом, равным 6. Боковые ребра призмы равны 6. На ребрах 

1AA  и 
1CC  отмечены точки M  и N  соответственно, причем 2  1,AM CN= = . 

а) Докажите, что плоскость 
1MNB  разбивает призму на два многогранника, объемы которых 

равны. 

б) Найдите объем тетраэдра 
1MNBB . 

 
№10. 

 

В правильной треугольной призме 
1 1 1ABCABC  все ребра равны 8. На ребрах 

1AA  и 
1CC  

отмечены точки M  и N  соответственно, причем 3  1,AM CN= = . 

а) Докажите, что плоскость 
1MNB  разбивает призму на два многогранника, объемы которых 

равны. 

б) Найдите объем тетраэдра 
1MNBB . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

▪ Ответы (примеры)                    Объем пирамиды из призмы 
 

№1 №2 №3 №4 №5 №6 №7 №8 №9 №10 

27 3

4
 9 3  232 

9 5

2
 36 36 30 2+  40 18 18 

128

3
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▪ Тест                                 Объем пирамиды из призмы 
 

№1. Сторона основания правильной треугольной призмы 
1 1 1ABCABC  равна 4, а высота равна 5. Точки 

,  M N  и K − середины ребер 
1 1 1,   AA AC  и 

1BB  соответственно. 

а) Докажите, что сечение призмы плоскостью MNK  является равнобедренной трапецией. 

б) Найдите объем пирамиды 
1AMNPK , где MNPK − это сечение призмы 

1 1 1ABCABC  плоскостью 

MNK .                                     

 
№2. 

 

В правильной треугольной призме 
1 1 1ABCABC  сторона AB  основания равна 50, а боковое ребро 

1AA  равно 5 3 .  На ребрах AB  и 
1 1BC  отмечены точки K  и L  соответственно, причем 

10AK = , 
1 38B L = . Точка M  - середина ребра 

1 1AC . Плоскость   параллельна прямой AC  и 

содержит точки K  и L . 

а) Докажите, что прямая BM  перпендикулярна плоскости  . 

б) Найдите объем пирамиды, вершиной которой является точка M , а основанием – сечение данной 
призмы плоскостью  . 

 
№3. 

 

В правильной четырехугольной призме 
1 1 1ABCDABC D  сторона AB  основания равна 4, а 

боковое ребро 
1AA  равно 2 2 .  На ребрах BC  и 

1 1C D  отмечены точки K  и L  соответственно, 

причем 3CK = , а 
1 1C L = . Плоскость   параллельна прямой BD  и содержит точки K  и L . 

а) Докажите, что прямая 
1AC  перпендикулярна плоскости  . 

б) Найдите объем пирамиды, вершина которой - точка 
1A , а основание – сечение данной призмы 

плоскостью  . 

 
№4. 

 

В правильной шестиугольной призме 
1 1 1 1 1 1ABCDEFABC DE F  сторона основания AB  равна 6, а 

боковое ребро 
1AA  равно 5 3 . На ребре 

1DD  отмечена точка M  так, что 
1 2 3: :DM MD = . 

Плоскость   параллельна прямой 
1 1AF  и проходит через точки M  и B . 

а) Докажите, что сечение призмы 
1 1 1 1 1 1ABCDEFABC DE F  плоскостью  - равнобедренная 

трапеция. 

б) Найдите объем пирамиды, вершиной которой является точка 
1A , а основанием – сечение 

призмы 1 1 1 1 1 1ABCDEFABC DE F  плоскостью  . 

 
№5. 

 

В прямой пятиугольной призме 
1 1 1 1 1ABCDEABC DE  высота 

1AA  равна 3 5 , 6BC CD= = , а 

четырехугольник ABDE−прямоугольник со сторонами 5AB =  и 4 5AE = . 

а) Докажите, что плоскости 
1 1CAE  и 

1AED  перпендикулярны. 

б) Найдите объем многогранника 
1 1CAED B . 

 
№6. 

 

В прямой треугольной призме 1 1 1ABCABC  в основании лежит равнобедренный прямоугольный 

треугольник с прямым углом B  и с катетом, равным 10. Боковые ребра призмы равны 10. На 

ребрах 1AA  и 1CC  отмечены точки M  и N  соответственно, причем 3  2,AM CN= = . 

а) Докажите, что плоскость 1MNB  разбивает призму на два многогранника, объемы которых 

равны. 

б) Найдите объем тетраэдра 1MNBB . 
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▪ Ответы (тест)                    Объем пирамиды из призмы 
 

№1 №2 №3 №4 №5 №6 

5 3

2
 1170 

28 2

3
 189 180 

500

3
 

 


