
   Тема: Многогранники                                                   ЕГЭ Профиль 

                                                                                             Задание 14 
 

 

Опорные задачи для повторения.  
Правильная пирамида (Основной день ЕГЭ-2025) 

 
 

№4. В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  известно, что 2AB= . Через точку O  

пересечения диагоналей основания ABCD  перпендикулярно ребру SC  проведена плоскость 

 . 

а) Докажите, что плоскость   проходит через вершины B  и D .    

б) В каком отношении плоскостью   делит ребро SC , считая от вершины S ,  если площадь 

сечения равна 3 . 

 
 

Теоретические знания и практические умения, которые потребуются для решения задачи. 

 
Стереометрия 

• Правильная четырехугольная пирамида 
 
В основании лежит квадрат, а высота проходит через 
центр основания – точку пересечения диагоналей 
квадрата. 
 
Боковые грани – равнобедренные треугольники. 
 
Боковые ребра равны. 
 
  

 

 
 

 

• Признак перпендикулярности прямой и плоскости 
  
Если прямая перпендикулярна двум пересекающимся 
прямым данной плоскости, то она перпендикулярна этой 
плоскости. 

( )  , ,a b a c b c a ⊥ ⊥   ⊥  

 

 
 

 

• Прямая называется перпендикулярной к плоскости, 
если она перпендикулярна к любой прямой, лежащей 
в этой плоскости. 

 

    , , ,a a b c m n⊥  ⊥  
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Планиметрия 

• Пропорциональные отрезки в прямоугольном треугольнике 
 

Квадрат катета равен произведению гипотенузы на проекцию 
этого катета на гипотенузу 

2 2  ,c ca c a b c b=  =  . 

 
Квадрат высоты, проведенной к гипотенузе, равен 
произведению проекций катетов на гипотенузу 

2

c ch a b=  . 

 
  

 

Подготовительные устные задачи на готовых чертежах 

 

№1. Дано: SABCD  - правильная пирамида,  

,  10,  8SO ABC SB SO⊥ = = .  

       Найти: AC . 

 
 

 

№2. Дано: SABCD  - правильная пирамида,  

4   , ,AS AD SC BD = = ⊥  . 

       Найти: 
2

сечS  пирамиды плоскостью  .  

 
 

 

№3. Дано: SABCD  - правильная пирамида, 

6  2,AB BM= = .  

      Найти: двугранный угол при боковом ребре. 

 
 

 

№4. Дано:   9  6, , ,AB BK AC CK KB⊥ ⊥ = = . 

       Найти: AC . 

 
 

 

 

Ответы к устным задачам 

№1 №2 №3 №4 

12 32 120 13 
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Опорная задача (Основной день ЕГЭ-2025) 

№4. В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  известно, что 2AB= . Через точку O  

пересечения диагоналей основания ABCD  перпендикулярно ребру SC  проведена 

плоскость  . 

а) Докажите, что плоскость   проходит через вершины B  и D .    

б) В каком отношении плоскостью   делит ребро SC , считая от вершины S ,  если площадь 

сечения равна 3 . 

 

 

Решение: 
 

а) Проведем отрезок BH −высоту треугольника BSC . 

Поскольку пирамида правильная, то боковые грани -  равные 

равнобедренные треугольники, значит, BSC DSC= . Тогда 

DH −высота треугольника DSC .  ,SC BH SC DH⊥ ⊥ , 

следовательно, по признаку перпендикулярности прямой и 

плоскости получим, что SH BHD⊥ . BD− диагональ основания 

пирамиды - квадрата ABCD , значит, точка O , как точка 

пересечения диагоналей основания, принадлежит BD . 

Плоскость BHD , проходящая через точку O  и 

перпендикулярная ребру SC - это плоскость  . 

б) Сечение BHD−равнобедренный треугольник с основанием BD , точка O  его середина, значит, 

OH − медиана и высота. 
1 1 3

  3 2 2   
2 2 2

, ,BHDS BD OH OH OH=  =   = . 

SC BHD⊥  и OH BHD  OH SC⊥ . 

В прямоугольном треугольнике OHC  ( )
2

2
2 2 3 1

2
2 2

HC OC OH
 

= − = − =  
 

. 

В правильной пирамиде высота проходит через центр основания, значит, SO− высота пирамиды и 

SO ABC SO OC⊥  ⊥ .  

В прямоугольном треугольнике SOC  имеем 

2

2 3 1 3
    

2 2 2
, ,OH HC SH SH SH
 

=  =  =  
 

. 

Плоскость   делит ребро SC  в отношении 
3 1 3

12 2
:

SH

HC
= = .                                                           

Ответ: б) 3:1. 
 

 

 

 

Для самостоятельной работы  

№4с. В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  известно, что 1AB= . Через точку O  

пересечения диагоналей основания ABCD  перпендикулярно ребру SC  проведена плоскость  . 

а) Докажите, что плоскость   проходит через вершины B  и D .    

б) В каком отношении плоскостью   делит ребро SC , считая от вершины S ,  если площадь 

сечения равна 
2

3
. 

 

Ответ: б) 8:1. 


