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Пирамида. Угол между плоскостями 
(тренировочные задачи)   

 
 

▪  Примеры 
 

 
№1. 

Одна из биссектрис основания правильной треугольной пирамиды равна 15, а высота пирамиды 
равна 30. Найдите тангенс угла между плоскостью боковой грани пирамиды и плоскостью ее 
основания. 
 

№2. 

 
Сторона основания правильной четырехугольной пирамиды равна высоте боковой грани, 
проведенной из вершины пирамиды к стороне основания. Найдите угол между плоскостью боковой 
грани и плоскостью основания пирамиды. Ответ дайте в градусах. 
 

№3. 

 
Основание пирамиды – квадрат. Одно из боковых ребер перпендикулярно к плоскости основания. 
Длина наибольшего ее ребра равна 12. Вычислите длину высоты пирамиды, если две боковые грани 

образуют с плоскостью основания углы по 45 . 

 

 
№4. 

 

Основание ABC  и грань ABD  пирамиды DABC  – правильные треугольники, угол между 

плоскостями которых равен 60 . Найдите высоту пирамиды, если 4AB= .   

                         

№5. 

 
В правильной треугольной пирамиде тангенс угла между боковой гранью и плоскостью основания 

равен  2 . Найти в градусах угол между боковым ребром и смежной стороной основания.  

                                                                                                                

№6. 

 
Сторона основания правильной четырехугольной пирамиды равна высоте боковой грани. Найдите 
угол между плоскостями несмежных боковых граней пирамиды. Ответ дайте в градусах. 
 

№7. 

 
В правильной четырехугольной пирамиде косинус угла между противоположными боковыми гранями 
равен 1/3. Найти в градусах угол между боковым ребром и плоскостью основания пирамиды.  
                                                                                                                                

№8. 

 

В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  с основанием ABCD  сторона основания равна 

3 2  , а боковое ребро равно 5. Найдите угол между плоскостями ABC  и ACM , где точка M  

делит ребро BS  так, что : 2 :1BM MS = . 

 

№9. 

В основании четырехугольной пирамиды SABCD  лежит квадрат ABCD  со стороной 
3 10

5
. Длины 

всех боковых ребер равны 3, точка M −середина ребра AS . Через прямую BM , параллельно 

диагонали AC , проведена плоскость. Определите величину острого угла (в градусах) между этой 

плоскостью и плоскостью ASC . 

 

 
 

№10. 

 

В правильном тетраэдре SABC  точки M  и N  делят ребро SB  на три равные части. Найдите угол 

между плоскостями AMC  и ANC . 

 
 
 



2 

 

 
 

 
№11. 

В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  точка S − вершина. Точка M − середина ребра 

SA , точка K − середина ребра SC . Найдите угол между плоскостями BMK  и ABC , если 

8,  10AB SC= = . 

 

№12. 

 

В правильной треугольной пирамиде SABC  с основанием ABC , точка M − середина ребра SA , 

точка K − середина ребра SB . Найдите угол между плоскостями CMK  и ABC , если 

8,  6SC AB= = . 

 

№13. 

 

В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  с вершиной S  боковые ребра вдвое длиннее 

сторон основания. Точка M  - середина ребра SC . Найдите угол между плоскостью ADM  и 

плоскостью основания. 
 

№14. 

 

В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  с вершиной S  все ребра равны 4. Точки M  и K  

- середины боковых ребер SB  и SC  соответственно. Найдите угол между плоскостями AMK  и 

BCS . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

▪ Ответы         Пирамида. Угол между плоскостями (тренировочные задачи) 
 

№1 №2 №3 №4 №5 №6 №7 

6 60 4 3  3 3 60 45 

 

№8 №9 №10 №11 №12 №13 №14 

8

3
arctg  45 

17
arccos

19
 

34
arctg

8
 

2 39

15
arctg  

7
arctg

3
 

7 2
arccos

48
 



3 

 

 
 

▪ Тест          Пирамида. Угол между плоскостями (тренировочные задачи) 
 

 

№1. Длина высоты правильной треугольной пирамиды на 20% меньше длины высоты боковой грани, 
проведенной к ребру основания. Найдите косинус угла между боковой гранью и основанием 
пирамиды. 
 

№2. 

 
Высота правильной треугольной пирамиды равна 8. Угол между плоскостями боковой грани и 

основания равен 30 . Вычислите длину апофемы пирамиды. 

 

№3. 

 

Площадь боковой грани правильной треугольной пирамиды равна 4 6 . Найти высоту пирамиды, 

если двугранный угол при основании пирамиды равен 45                               
 

№4. 

 
В правильной четырехугольной пирамиде косинус угла между апофемами противоположных боковых 

граней равен 
1

3
. Найти в градусах плоский угол при вершине пирамиды.                                                                                                                    

№5. 

 
В правильной треугольной пирамиде косинус угла между боковым ребром и смежной стороной 

основания равен 0,6 . Найти в градусах угол между боковой гранью и плоскостью основания.  

                                                                                                           

№6. 

 

В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  сторона основания равна боковому ребру, точки 

M  и N  делят ребро SC  на три равные части. Найти угол между плоскостями AMD  и AND . 

 

№7. 

 

В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  точка S  - вершина. Точка M − середина ребра 

SA , точка K − середина ребра SC . Найдите угол между плоскостями BMK  и ABC , если 

10,  8AB SC= = . 

 

№8. 

 

В правильной треугольной пирамиде SABC  с основанием ABC , точка M − середина ребра SA , 

точка K − середина ребра SB . Найдите угол между плоскостями CMK  и ABC , если 

6,  4SC AB= = . 

 

№9. 

 

В правильной четырехугольной пирамиде SABCD  с вершиной S  все ребра равны 4. Точки M  и K  

- середины боковых ребер SB  и SC  соответственно. Найдите угол между плоскостями AMK  и 

ADS . 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

▪ Ответы (тест)   Пирамида. Угол между плоскостями (тренировочные задачи) 
 

№1 №2 №3 №4 №5 №6 №7 №8 №9 

0,6 16 2 60 45 
2 2

arccos
3

 
7

arctg
10

 
23

arctg
5

 
11 2

arccos
12

 

 


