
  

Тема: Прямоугольный параллелепипед                        ЕГЭ Профиль                                                                          

Задача 14                                                
                                     

 

Сечение куба и прямоугольного параллелепипеда 
 

 

 Примеры 
 

 

№1. В кубе 1 1 1 1ABCDA BC D  с ребром, равным 4, через диагональ основания AC  и середину ребра 
1 1A D  

проведено сечение. 
а) Постройте сечение куба этой плоскостью. 
б) Найдите площадь этого сечения. 

 
№2. 

 

Изобразите сечение единичного  куба 1...A D , проходящее через вершину A  и середины ребер BC  и 

1 1B C . Найдите его площадь. 

 
№3. 

 

На ребре 1AA  куба 1 1 1 1ABCDA B C D  выбрана точка K  так, что 7KA  и 1 2KA  . Постройте 

сечение куба плоскостью 1CD K  и найдите его площадь. 

 
№4. 

 

В прямоугольном параллелепипеде 1 1 1 1ABCDA B C D  заданы длины сторон 

1

12
5, 12, 1

13
AB BC BB   . Найдите площадь сечения параллелепипеда плоскостью, 

параллельной прямой AC  и содержащей прямую 1BA .                       

 
№5. 

 

В прямоугольном параллелепипеде 1 1 1 1ABCDA B C D  известны ребра: 3AB  , 2AD  , 1 5AA  . 

Точка O  принадлежит ребру 1BB  и делит его в отношении 2 : 3, считая от вершины B . Найдите 

площадь сечения этого параллелепипеда плоскостью, проходящей через точки A , O  и 1C . 

 
№6. 

 

На ребре 1AA  прямоугольного  параллелепипеда 1 1 1 1ABCDA B C D  взята точка E  так, что 

1 6A E EA . Точка T   середина ребра 1 1B C . Известно, что 4 2AB  , 12AD  , 1 14AA  .  

а) Докажите, что плоскость 1ETD  делит ребро 1BB  в отношении 4 : 3. 

б) Найдите площадь сечения параллелепипеда плоскостью 1ETD . 

 
№7. 

 

Основанием  прямой четырехугольной призмы 1 1 1 1ABCDA B C D  является квадрат ABCD  со стороной 

5 2 , высота призмы равны 2 14 . Точка K   середина ребра 1BB . Через точки K  и 1C  

проведена плоскость  , параллельная прямой 1BD . 

а) Докажите, что сечение призмы плоскостью   является равнобедренным треугольником. 

б) Найдите периметр треугольника, являющегося сечением призмы плоскостью  . 

 
№8. 

 

Точки ,  N M и P  являются соответственно серединами ребер 1,  AA AD  и 1 1C D  куба 1...A D . Длина 

ребра куба равна 4. Плоскость   проходит через точку 1A  так, что из трех следующих утверждений 

два истинны, а одно ложно: 1) NP  ;    2) 
1B M  ;  3) площадь сечения куба плоскостью    

меньше 10. 
 

а) Постройте сечение этого куба плоскостью  . 

б) Найдите площадь этого сечения. 
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 Ответы  (примеры)      Сечение куба и прямоугольного параллелепипеда 

 

№1 №2 №3 №4 №5 №6 №7 №8 

18   
5

2
 8 166  12 2  133  90 26 4 6  

 

 Тест                   Сечение куба и прямоугольного параллелепипеда 

 

 
№1. 

В кубе 1 1 1 1ABCDA B C D  через середины ребер 1 1A D  , 1DD  и вершину 1B  проведено сечение. Найти 

площадь сечения , если ребро куба равно 4 5 . 

 

 
№2. 

 

На ребре 1BB  куба 1 1 1 1ABCDA B C D  выбрана точка K  так, что 5KB   и 1 4KB  . Постройте 

сечение куба плоскостью 1A DK  и найдите его площадь. 

 

 
№3. 

 
В прямоугольном параллелепипеде со сторонами основания 15 см и 20 см и боковым ребром равным 
5 см, проведено сечение через диагональ нижнего основания и одну из вершин верхнего основания. 
Определить площадь сечения. 
 

 
№4. 

 

В прямоугольном параллелепипеде 1 1 1 1ABCDA B C D  известны ребра 14,  3,  7AB AD AA   . Точка 

O  принадлежит ребру 1BB  и делит его в отношении 3:4, считая от вершины B . Найдите площадь 

сечения этого параллелепипеда плоскостью, проходящей через точки 1, ,A O C . 

 

 
№5. 

 

В прямоугольном параллелепипеде 1 1 1 1ABCDA B C D  известны ребра 16,  1AB AD AA   . Точка 

F  принадлежит ребру 1 1C D  и делит его в отношении 2:1, считая от вершины 1C . Найдите площадь 

сечения этого параллелепипеда плоскостью, проходящей через точки ,  ,  A C F . 

                             

 
№6. 

 

На ребре 1AA  прямоугольного  параллелепипеда 1 1 1 1ABCDA B C D  взята точка E  так, что 1 4A E EA

. Точка T   середина ребра 1 1B C . Известно, что 3 2AB  , 16AD  , 1 20AA  .  

а) Докажите, что плоскость 1ETD  делит ребро 1BB  в отношении 3: 2 . 

б) Найдите площадь сечения параллелепипеда плоскостью 1ETD . 

 

 
№7. 

 

В прямоугольном параллелепипеде 1 1 1 1ABCDA B C D  грань ABCD  квадрат  со стороной 3 2 , 

боковое ребро равно 2 7 . Точка K   середина ребра 1BB . Через точки K  и 1C  проведена 

плоскость  , параллельная прямой 1BD . 

а) Докажите, что сечение параллелепипеда плоскостью   является равнобедренным треугольником. 

б) Найдите периметр треугольника, являющегося сечением параллелепипеда плоскостью  . 

 

 
№8. 

 

Точки ,  N M и P  являются соответственно серединами ребер 1,  AA AD  и 1 1C D  куба 1...A D . Длина 

ребра куба равна 4. Плоскость   проходит через точку 1A  и 
1B M  . 

а) Постройте сечение этого куба плоскостью  . 

б) Найдите площадь этого сечения. 
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 Ответы  (тест)          Сечение куба и прямоугольного параллелепипеда 

 

№1 №2 №3 №4 №5 №6 №7 №8 

90   7 178   162,5 481  12 2  120 16 18 

 

 

Справочные материалы 

 2 Следствие из признака параллельности двух плоскостей 

https://mathcourse.ru/lessons/21_4_1-parallelnost-ploskostej-konspekt-uroka-i-video/ 

 Если две параллельные плоскости пересечены третьей, то линии их пересечения 

параллельны. 

 

 4
Признак перпендикулярности прямой и плоскости 

https://mathcourse.ru/lessons/21_7_2-priznak-perpendikulyarnosti-pryamoj-i-ploskosti-konspekt-
uroka-i-video/ 

 Если прямая перпендикулярна к двум пересекающимся прямым, лежащим в плоскости, то 
она перпендикулярна к этой плоскости. 

 

 9
 Сечение параллелепипеда плоскостью 

https://mathcourse.ru/lessons/21_6_1-parallelepiped-secheniya-parallelepipeda-ploskostyu-

konspekt-uroka-i-video/ 

 Секущей плоскость параллелепипеда назовем любую плоскость, по обе стороны от которой 

имеются точки данного параллелепипеда.  

 Секущая плоскость пересекает грани параллелепипеда по отрезкам. Многоугольник, 

сторонами которого являются эти отрезки, называется сечением параллелепипеда.  

 

https://mathcourse.ru/lessons/21_4_1-parallelnost-ploskostej-konspekt-uroka-i-video/
https://mathcourse.ru/lessons/21_7_2-priznak-perpendikulyarnosti-pryamoj-i-ploskosti-konspekt-uroka-i-video/
https://mathcourse.ru/lessons/21_7_2-priznak-perpendikulyarnosti-pryamoj-i-ploskosti-konspekt-uroka-i-video/
https://mathcourse.ru/lessons/21_6_1-parallelepiped-secheniya-parallelepipeda-ploskostyu-konspekt-uroka-i-video/
https://mathcourse.ru/lessons/21_6_1-parallelepiped-secheniya-parallelepipeda-ploskostyu-konspekt-uroka-i-video/

